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1.MUC TIEU
1.1. Kién thirc: Hoc sinh 6n tap cac kién thirc vé:

-Nguyén ham: khai niém nguyén ham cia mdt ham so, mot so tinh chat ciia nguyén ham, nguyén ham
cua mdt sO ham so thuong gap

-Tich phén: dinh nghia, tinh chit cta tich phan, tinh tich phan trong nhimg truong hop don gian, van dung
tich phan giai quyét mot s6 bai toan lién quan dén thuc tién

-Ung dung hinh hoc cua tich phan dé tinh dién tich hinh phing, thé tich ciia mot sd vat thé

-Phuong trinh mit phing: Véc to phéap tuyén, cip véc to chi phuong ciia mat phang, viét phuong trinh
mat phang, diéu kién hai mat phang vudng goc, hai mat phang song song, tinh khoang cach tir mot diém dén
mot mat phang, van dung giai quyét mot sd bai toan lién quan dén thuc tién.

-Phuong trinh dudng thing trong khong gian: véc to chi phuong cta dudng thang, phuong trinh tham sb,
phuong trinh chinh tic ctia duong thang: vi tri twong dbi cua hai dudng thang trong khong gian.

-Cong thue tinh goc trong khong gian.

-Phuong trinh mit ciu.

-Xac suat c6 diéu kién, cong thirc xac suit toan phan va cong thic Bayes.
1.2. Ki nang: Hoc sinh rén dugc céc ki nang

- Trinh bay bai, ki nang tu duy, tinh toan va lap luan toan hoc,

- Ning luc mé hinh hoa toan hoc va niang luc giai quyét van dé toan hoc thong qua mot sd bai toan lién
quan dén thuc tién.

2.NOIDUNG
2.1. MA TRAN PE KIEM TRA HQC KY II
MON: TOAN, LOP 12 - THOI GIAN LAM BALI: 90 phut

HINH THUC
A TN TN .
STT NOI DUNG 4 1wa chon Dung - Sai TL ngan
(ml’r.c o N 2) (mirc do 1, | (mire do 2,3)
v L 2, 3)
1 | Nguyén ham 1
2 | Tich phan 2 2 3
3 | Ung dung hinh hoc cua tich phan 2
4 | Phuong trinh mit phing 1
5 | Phuong trinh dudng thing trong khong gian 1 1 )
6 | Cong thuc tinh goc trong khong gian 1
7 | Phuong trinh mit cu 1
8 | X4c suat c6 diéu kién 1
9 Cong thirc xac suit toan phan va cong thirc ) 1 1
Bayes
Tong s ciu 12 4 6
Tong s6 diém 3 4 3




| | Ti 18 % | 30% | 40% | 30% |
2.2. Cau héi va bai tap minh hoa

NGUYEN HAM - TiCH PHAN - UNG DUNG HINH HQC CUA TiCH PHAN
PHAN I. Cau tric nghiém nhiéu phwong an lya chon.

Cau 1. Trong cic ham s0 sau, ham s0 nao 1a mot nguyén ham cua ham s6 f(x) =2sinx?

A. F(x):2cosx. B. F(x):—2cosx. C. F(x):sin2x+C. D. F(x):coszx.

Céu 2. Tim nguyén ham cta ham sb f(x) =+2x-1.

A. If(x)dx:g(Zx—l)\ﬂx—l+C.. B. J.f(x)dx:%(Zx—l)\/2x—l+C..
C. If(x)dx:—%\/2x—l+C.. D. If(x)dx:%\/2x—l+C.

Cau 3. Biét F(x) 12 mot nguyén ham cia ham s6 f(x) = va F(2)=1. Tinh F(3)
A. F(3)=In2-1. B. F(3)=In2+1. C. F(3):%. D. F(3):%.

Cau 4. Tim gia tri cia m dé ham sd F(x) =m’x’ +(3m +2)x2 —4x+3 1a mot nguyén ham cua ham sb

f(x) =3x" +10x—4.

A. m=2. B. m=1. C. m=-1. D. m=+l.
Cau 5. Nguyén ham ciia ham s f(x)zL\/_.
X x
2 2 Vx Vx
F(x)=—f=+C. . =——+C. . =—+C. . =——+C.
A. F(x) \/;+C B. F(x) \/;+C C. F(x) ;€ D. F(x) ;€

2 3 3
Céau 6. Cho ham s6 f(x) lién tyc trén R va jf(x)dx= -3va J.f(x)dx:4. Khi do '[f(x)dx bang
1 2 1

A. 12. B.7. C.1. D. —-12

2 2
CAu7. Biétring [ f(x)dr=—4.Gidtricta [[3x—2/(x)]dx bang
0 0

A.-2. B.12. C.14. D.22.

Cau8. Chohamsd f(x),g(x) 1 cac ham sé lién tuc trén doan [a;b]. Ménh dé nao dudi day SAI:

A. j [£(x)+ g(x)]dx = j F(x)dx+ j g(x)dx  B.

b c b

C. [f(x)dx=[f(x)de+][f(x)dx véi c €(a;b).D.

a a c

f(x).g(x)dx:j:f(x)dx.j.g(x)dx.

LV C— ] >

f(x)dx = —jf(x)dx.

x+2khi —3<x<-1

x> khix>-1

VELY B 2. c 2 p. 2.
3 3 3 3

Céu 10. Dién tich hinh phing gach chéo trong hinh v& bén dugc tinh theo cong thirc ndo sau day?

3
Cau 9. Cho ham s6 f(x):{ -Khi d6, [ f(x) dx bang
-3



yl\

y=—x"+3

A.S= i(2x2 ~2x—4)dx.B.S = j.(—2x+2)dx C.S= j(—2x2 +2x+4)dx. D.S= j.(2x—2)dx.
-1 -1 -1 -1

Céu 11. Thé tich vat thé tron xoay do hinh phing gi¢i han béi dd thi y = £ (x), truc Ox va cac dudng
thing x = a,x =b, (a <b) quay quanh truc Ox duoc tinh theo cong thirc:
b b b b
AV = [ £ (x)dx. B.V =z f*(x)dx. C.V=x[|f(x)dr. D.V = [|f(x)|dx.

Cau 12. Thé tich vat thé tron xoay sinh béi hinh phang gi6i han boi cac duong y = x>, y = 2xkhi quay
quanh truc Ox dugc tinh theo cong thirc nao dudi day ?
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2 2 2 2
A. ﬁj(x4—4x2)dx. B. J(2x—x2)dx. C. j(4x2—x4)dx. D.ﬂj(4x2—x4)dx.
0 0 0 0
PHAN II. Cau tric nghiém ding sai. Trong méi y a), b), ¢), d) & méi cdu, thi sinh chon ding hodc sai
2
Chu 13. Cho hamsb f(x) x4c dinh trén R1{0} théa méan f(x)= X asxmd
X

2
a) /(x)=x+5x—".b) Jf (o) =2+ 5= +C.
X
¢) Goi F(x) la mot nguyén ham cua ham s6 f (x) va thoa manF(1)=5. Khi d6 tim dwoc
2
F(x)zx—+5x—7ln|x|+l.
2 2
d) Goi G(x) la mot nguyén ham cua ham s6 £ (x). Biét G(1)=4 va G(3)+G(-9)=20. Khi d6 tim
duoc G(—6)=aln2+bIn3+c, v6i a,b, c 1a cac sd hitu ti. Vay a+b+c:§.
Céu 14. Cho F(x);G(x)lan luot 1a mot nguyén ham cua ham s6 f (x)=xvx +8;g(x)=5"—¢"
a) J-(f(x)—g(x))dx=F(x)—G(x)+C. b) J-g(x)dx:5xln5—ex+C2.



5

c) F(x):§x2+8x+Cl.
A 1
d) Biét F(0)=5; =———1.Taco F(1)-G(1)=——-—"
) Biét F(0)=35;G(0) s aco F(1)-G(1) 3 ln5+e

Cau 15. Cho db thi nhu hinh vé
1
Y\ y=4—x y=vau

@,

a) Hoanh d6 giao diém cua do thi ham s6 y=+2x va y=4—x 1a x=2.
b) Dién tich hinh phang gidi han boi d6 thi ham s6 y = 2x, truc hoanh va hai duong thang x =0, x =2

2
1a S, = [ 2xdx.
|

¢) Dién tich hinh phfmg gi61 han boi dd thi ham s§ y =4—x, truc hoanh va hai duong théng x=2 x=4
2
1a s, :f(x—4)dx.

0
d) Dién tich hinh phfmg S gidi han boi cac dd thi ham s6 y =+2x, y=4—x va truc hoanh Ox (nhu hinh

2 4
v&) duogc tinh boi cong thic § = f 2xdx + f 4—x dx.
0 2

Chu 16. Sau khi xuat phat, 6 t6 di chuyén véi toc dd v(¢)=2,01¢-0,025¢* (0<¢<10). Trong d6 v(¢) tinh
theo m/s, thoi gian ¢ tinh theo s v6i ¢ = 0 1a thoi diém xe xuét phat.

a) Quing duong xe di chuyén dugc tinh theo cong thuc 1a s(2)=2,01-0,05¢(0<¢<10)

b) Quang duong xe di chuyén dugc trong 3 s 1a 8,82m.

¢) Quing duong xe di chuyén duoc trong gidy thir 9 xap xi 15,277m.

d) Trong khoang thoi gian khong qua 10s dau, khi van toc dat gia tri 1on nhét thi gia téc cua xe 14 1,51
(m /s* )

3x* —2x+m khi x>1
1-4x khi x<1

/(x) co nguyén ham trén R 1a F(x) théaman F(-2)=-6.

Céu 17. Cho ham s6 f(x):{ (m 1a tham s6 thyc) lién tuc trén R . Biét rang

X —x*—4x+7 khix>1
a) m=—4. b) F(x): .
x=2x*+4 khi x<1

62

¢) jf(x)dleos. d) jf(lnx)ldx=3.

| X

Cau 18. Goi V' 1a thé tich khdi tron xoay tao thanh khi quay hinh phang gidi han boi cac dudng
y=\/;,y=0 va x =4 quanh truc Ox.



M

0| K o

a) Dién tich hinh phingtao thanh khi dugc gi6i han boi cac duong y = Jx ,y=0vax=41aS= % .

b) Thé tich khdi tron xoay tao thanh khi quay hinh phing gidi han béi cac duong y = \/; ,y=0va x=4

quanh truc Ox c6 cong thuc la V' = I( ) dx .

¢) Thé tich khéi tron xoay tao thanh khi quay hinh phang gi¢i han boi cac duong y = Jx ,y=0va x=4
quanh truc Ox1a 87 .

d) Duong thing x =a(0<a <4) cdtdo thi ham s6 y = Jx tai M (hinh v&). Goi ¥, 1a thé tich khéi tron
xoay tao thanh khi quay tam giac OMH quanh truc Ox .V6i V =2V, taco gia tri a =3.

Ciau 19. Cho hamsé f(x) = 21 R
x p—
1( 1 1 ¢ 1
a = —- . b dx>—
) /() 4(x+2 x—2] )lf(x) *72

4

V) Jf(x)d =llnz VOl — ; ? 1a phan sé ti gidn va a, e N. Ta co: ab=15.
3
5
d dx = ln —+7.
o g emin’
PHAN III. Cau tric nghi¢m tra 1oi ngin.
Cau 20. M6t xe mo t6 phan khdi 10n sau khi chd hét dén d6 da bat dau phong nhanh véi véan toe ting lién

tuc dugc biéu thi béng dd thi la duong Parabol nhu hinh vé. Biét réng sau 15s thi xe dat dén van tdc cao
nhat 60m /s va bat dau giam tdc. Hoi tir luc bat dau dén lic dat van tdc cao nhat thi xe da di dugc quang

duong bao nhi€éu mét?

4 \H m)

ooy ===
i
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v

0 15

Céu 21. Pé trang tri mot bang gd hinh chir nhat c6 chidu dai 9dm va chiéu rong 5dm , nguoi ta thiét ké
mot logo hinh con ca. Logo 14 hinh phang gidi han béi hai parabol véi cac kich thude dugc cho trong hinh



v€ dudi day (don vi trén mdi truc toa do 1a decimét), sau d6 logo dugc son mau xanh véi chi phi 20 000

ddng/ dm? ; phan con lai son mau tring véi chi phi 10 000 dong/ dm? .
u

y = f(x)
2dm
o
(o]

3dm

Yy = g(x)

1dm 4dm 4dm

S tién can dung dé trang tri bang gb trén 1 bao nhiéu nghin dong? (Ldm tron két qua dén hang nghin
dong)

XAC SUAT CO PIEU KIEN
PHAN I. Céu tric nghi¢m nhiéu phwong 4n lya chon.

Ciau 1. Trong mdt ky thi, c6 60% hoc sinh d lam dung bai toan dau tién va 40% hoc sinh di 1am ding
bai toan thir hai. Biét rang c6 20% hoc sinh 1am dung c hai bai toan. Xéc suat & mot hoc sinh lam diing
bai toan thtr hai biét rang hoc sinh d6 da 1am dtng bai toan dau tién 1a bao nhiéu?

1 1 1 2

A. — B. - C. - D. -

2 3 5 3
Cau 2. Mot 16 san phdm c6 30 san pham, trong d6 c6 4 san pham chét lugng thap. Liy ngau nhién lién
tiép hai 1an, mdi lan mot san pham trong 16 san pham trén, trong d6 san pham ldy ra & 1an thir nhat khong
duogc bo lai vao 16 san pham. Tinh xac suat dé ca hai san pham dugc ldy ra déu c6 chat lugng thap.

2 B. . c. > D. 2.
29 10 30 145

Céu3. Cho haibiéncd A va B co P(A)=0,2;P(B)=0,6;P(AlB)=0,3. Tinh P(AB).
A. 0,18. B. 0,42. C. 0,24. D. 0,02.

Caud. Cho haibiéncd 4 va B,véi P(B)=0,8, P(4|B)=0,7, P(A4|B)=0,45.Khido, P(4)bing
A. 0,25, B. 0,65. C. 0,55. D. 0,5.

Cau 5. Cho haibiéncd A va B, véi P(A)=0,6, P(B)=0,7, P(AnB)=0,3. Tinh P(AlB)

A.E. B. C.é. D
7 7

1
=

| =

Cau 6. Gieo lan luot hai con xuc xdc can doi va dong chat. Tinh xac suat dé tong s6 cham xuat hién trén
hai con xuc xac bang 6. Biét rang con xuc xdc thur nhat xuat hién mat 4 cham.

A.z. B.l. C D.
6 2

AN |

1

e

Céau 7. Trong hop c6 3 vién bi mau trang va 7 vién bi mau d6. Lay lan luot mdi 1an mot vién theo cach

1y khong tra lai. Xac suat dé vién bi 1y 1an tht hai 1a mau d6 néu biét rang vién bi liy lan thtr nhét ciing 1a

mau do 1a
2

A. —. B.
3

C D

3N

1 1
> =
Cau 8. Mot binh dung 9 vién bi xanh va 7 vién bi do. Lan luot 14y ngau nhién ra 2 bi, mdi lan lay 1 bi
khong hoan lai. Tinh xéac suat dé bi thir 2 mau xanh néu biét bi thi nhat mau d6?



A B. . c. 2. p. 2.
5 16 17 80
Cau 9. Trong hop c6 20 nip khoen bia Tiger, trong d6 c6 2 nip ghi “Chuc mimg ban di trang thuong xe
Camry”. Ban Minh dugc chon I1én rat tham lan luot hai 1an lién tiép, mdi 1an mot nép khoen, xé4c suét dé ca
hai ndp déu trang thudng la:
L B. . c. L. p. L.
20 19 190 10
Cau 10. Mot nhém hoc sinh ¢6 30 hoc sinh, trong d6 ¢6 16 em hoc kha mén Toan, 25 em hoc kha mén
Hoéa hoc, 12 em hoc khé ca hai mén Toan va Hoéa hoc. Chon ngéu nhién mot hoc sinh trong s6 do. Tinh x4c
suét dé hoc sinh d6 hoc kha mon Toéan biét réng hoc sinh d6 hoc kha mén Hoéa hoc.
A. 0,53. B. 0,75. C. 0,48. D. 0,84.

Céu 11. C0 hai xa thi loai I va 8 xa thu loai II, xac suat ban tring dich cta cac xa thu loai 11a 0,9 va cac
xa tha loai IT11a 0,7. Chon ngau nhién ra mot xa thil va xa tha d6 ban mot vién dan. Tinh xac xuét dé vién
dan trang dich.

A. 0,74, B. 0,7. C.0,9. D. 0,3.
PHAN II. Cau tric nghiém dung sai. Trong méi y a), b), ¢), d) & moi cdu, thi sinh chon diing hodc sai
Cau 12. Cho hai biéncd A va B, véi P(A)=0,4, P(B)=0,8, P(AnB)=0,4.

2 —

A. P(A)=0,6 va P(B)=0,2.B. P(AlB)= C. P(ElA):E D. P(AmB):%

1
2
Cau 13. Mot hop chua bdn tAm thé cung loai dugc ghi s6 1an luot tir 1 dén 4. Ban Lan léy ra mot cach
nge:lu nhién mgt thé tir hdp, xem sb trén thé roi bo thé do ra ngoai va lai léy ra mot cach ngéu nhién thém
mot thé nira.

A. Khong gian miu cta phép thir c6 12 phan tu.

y AL a1k £ ot o 14 A L1t o1 A 1a a1 14 N T ST |
B. Xac suat cua bién c0 “thé lay ra lan thu hai ghi s0 1¢ va thé lay ra lan thr nhat ghi s6 1¢” bang ra
C. Xac suit ciia bién cb “thé 14y ra lan thir hai ghi s6 1¢, biét rang thé l4y ra lan thir nhat ghi s6 chin”
s 2
bang —.
8 3
, L, a1k £ oA A A c 10 14 . X Loy 2
D. Xac suat cua bién co “Tong hai so0 trén hai thé lay dugc 1a s6 chan” bang 3
Cau 14. L6p 10A c6 35 hoc sinh, mdi hoc sinh déu gioi it nhét mot trong hai mon Toan hoac Van. Biét

rang c6 23 hoc sinh gioi mon Toan va 20 hoc sinh gioi mon Van. Chon ngiu nhién mot hoc sinh cia 16p
10A.

, A A . s o A ) <A N . ro~ s 9. A - N 2
A. Xéc suat d€ hoc sinh dugc chon gioi mon Todn biét rang hoc sinh d6 cling gi6i mén Van bang rE

, £, 1A . Matas o A < oK, . L~ T Lo 8
B. Xac suat dé hoc sinh dugc chon "gidéi mon Van biét rang hoc sinh do6 cling gidéi mon Toan" bang 53

C. Xac suit dé hoc sinh duoc chon "khong gidi mén Toan biét rang hoc sinh d6 giéi mon Van" bang %

e A R . A s A - < A M . Lo A r M 3
D. Xéc suat dé hoc sinh dugc chon "khong gioi mon Van bict rang hoc sinh doé gioi mén Toan" bang 3



Cau 15. Trong mot ctra hang c6 18 bong den loai I va 2 bong den loai 11, cdc bong dén c6 hinh dang va
kich thudc nhu nhau. Mot mot ngudi mua hang l1dy ngau nhién 1an luot 2 bong dén (1iy khong hoan lai)
trong ctra hang.

A. X4c suat dé 1an thi nhit 1y duoc bong dén loai IT 1a %
B. Xac suat dé 1an thtr hai 14y dugc bong dén loai II, biét 1an thir nhét 1ay dugc bong dén loai 11, 1a %

C. X4c suat dé ca hai 1an déu lay duoc bong dén loai II 1a %

D. Xac suét dé it nhat 1 1an 1ay duoc bong dén loai I 1a %

Ciu 16. Ong An hang ngay di lam bang xe may hoic xe buyt. Néu hom nay ong di lam bang xe buyt thi
xéc suat dé hom sau 6ng di lam bang xe may la 0,4. Néu hom nay 6ng di lam bang xe may thi xac suat dé
hém sau 6ng di 1am bang xe buyt 1 0,7. Xét mot tuan ma thir Hai ong An di 1am bang xe buyt.

Goi A 1a bién cb: “Thr Ba, 6ng An di 1am bang xe may”

va B 1a bién c6: “Thtr Tu, 6ng An di lam bang xe may”.

A. Xéc suat dé tha Ba, ong An di lam bang xe buyt 14 0,7.

B. Xéc suat dé thir Tu, 6ng An di 1am bang xe may néu thir Ba 6ng An di 1am bang xe may 1 0,3.
C. Xéc suét dé thir Tu, 6ng An di lam bang xe may néu thir Ba dng An di 1am bang xe buyt 0,4.

D. Xac suat dé thtr Tu trong tuan do, 6ng An di lam bang xe may néu thir Hai 6ng An di 1am bang xe buyt
130,36.

Cau 17. Mot kho hang c6 cac thing hang véi bé ngoai giéng hét nhau, trong d6 c6 24 thing hang loai I
va 26 thung hang loai II. Trong s6 cac thing hang d6, c6 95% thung hang loai I va 80% thung hang loai I
da duogc kiém dinh. Chon ngiu nhién mot thing hang.

Xét cac bién co:

A: “ Chon dugc thung hang loai I”

B: “Chon duogc thung hang da duoc kiém dinh”.

A. P(A)=0,48; P(A)=0,52B. P(Bl A)=0,8 C. P(BI A)=0,95 D. P(B)=0,872.
PHAN III. Cau tric nghiém tra 161 ngén.

Céu 18. Hop thir nhat chira 3 but mau den va 2 but mau xanh. Hop thir hai chira 4 mau den va 5 but mau
xanh. Céc bt ¢ cuing kich thudc va khéi lugng. Ban An 14y ra ngiu nhién 1 bt tir hop thir nhat chuyén
sang hop thir hai, sau d6 lai 1y ra ngau nhién but tir hop thir hai. Tinh xac suat dé ban An lay duoc hai but
cung mau.
Céu 19. Trong 10 000 40 so mi xuat khau ctia mot doanh nghiép dét may c6 1 000 40 so mi tring. Cac 4o
so mi tring d6 gom ba cd: 40, 41, 42, trong d6 c¢6 300 4o ¢ 41. Chon ra ngéu nhién mot chiéc 4o trong

10 000 chiéc 4o so mi xudt khau trén. Gia st 40 so mi dugc chon ra la 4o tréng, tinh x4c suat dé chiéc 4o
so mi do6 co cd 41.
Cau 20. Mot 16p hoc ¢6 40% hoc sinh 1a nam. S6 hoc sinh nit bi cin chiém 20% s hoc sinh trong 16p>
Chon ngau nhién 1 hoc sinh cua 1ép. Tinh x4c suat hoc sinh d6 bi can thi, biét réng hoc sinh d6 1a nir (lam
tron két qua dén hang phan tram).

Cau 21. Gia st c6 mdt loai bénh ma ti 1€ nguoi méc bénh 13 0,1% . Gia st c6 mot loai xét nghi¢m, ma ai
mac bénh khi xét nghiém ciing c¢6 phan tmg duong tinh, nhung ti 1¢ phan ing duong tinh 1a 5% ( tuc 1a



trong s6 nhimng ngudi khong bi bénh c6 5% sb nguoi xét nghiém lai c6 phan g dwong tinh). Hoi khi mot
ngudi xét nghiém c6 phan tmg duong tinh thi kha ning mic bénh ctia nguoi d6 13 bao nhiéu phan tram(
1am tron két qua dén hang phan trim)?

Cau 22. O mot trai dudng lao, ti 1€ nguoi méc tim mach 1a 25%. Ti 1é nguoi hut thude trong s6 nhiing
ngudi mic bénh tim mach gép hai 1an ti 1& nguoi hat thude trong sé nhitng ngudi khong mac bénh tim
mach. Tinh x4c suit mot nguoi ¢ trai dudng lao mic bénh tim mach biét réng nguoi do hut thude.

PHUONG PHAP TQA PQ TRONG KHONG GIAN
PHAN 1. Céu tric nghi¢m nhiéu phwong 4n lya chon.
Cau 1. Trong khong gian Oxyz, cho ba diém 4(3;0;0), B(0;1;0),C(0;0;-2) . Mt phang (ABC) ¢6
phuong trinh 1a
X y z X y z X y z Xy

A —+=+—=1. B. —+=+—=1. C.—+—+—=1. D. 2+ 2L +Z2o0
31 2 31 2 -3 1 2 3 -1 2

Cau 2. Trong khong gian v6i hé toa d6 Oxyz , phuong trinh ndo dudi day 1a phuong trinh mit phing di

qua diém A(1;2;-3) va c6 vecto phap tuyén ;z(l;—2;3)?

A. x—=2y+3z+12=0. B.x-2y-3z-6=0.C. x—-2y—-3z+6=0. D. x-2y+3z-12=0
n N . . 2 x=3 y z+1 N , ,
Cau 3. Trong khong gian Oxyz , cho duong thang (a’): R . Mot vecto chi phuong cua (d)
la
A. ﬁ=(3;7;6). B. u =(3;0;—1). C.u =(-3;0;1) D. &=(2;7;—6).

Cau 4. Trong khong gian Oxyz , phuong trinh tham s6 ciia dudng thang di qua diém A4(1;-2;3) va co

mot vecto chi phuong u = (0;-1;2) 1a

x=1 x=1 x=1+¢ x=t
A Jy=-2-t. B.{y=-2+t¢. C.qy=-2-¢. D.iy=-2-¢.
z=3+4+2t z=3+4+2t z=3+4+2t z=34+2t

Cau 5. Trong khong gian Oxyz, goi M (a ; b; c) 1a giao diém cua duong thing d : xT—l = y_+13 :g
mit phang (@):x+2y—z-2=0.Gid tri cia a—2b+c bang
A. 38. B. 8. C. -14. D. —-13.
Cau 6. Trong khong gian Oxyz , cho mit cdu (§):x° + y* + 2> —2x —4y —6z=0 va duong thing
x=1+t¢
d:{y=2-2¢t.Biétring duong thing d cit mit cau (S) tai hai diém 4 va B . Do dai cua doan thing
z=0
AB bang
A. 245, B. /5. C. 3. D. 24/3.
Céau 7. Trong khong gian Oxyz , phuong trinh mit cau c6 tdm thudc truc Ox va di qua hai diém
A(3:1;0), B(5;5;0) 1a
A. x> +(y-5) +2 =25, B. (x—10)" +y* +2>=50.



C. (x—10)" +y* +22 =5V2. D. (x—4) +(y-3) +2*=5.

Céu 8. Trong khong gian Oxyz, cho duong thing d : xT—l = % = Z;2 . Phuong trinh ctia mit phing di
qua M (2;1;0) va chira duong thang d la
A. 4x-6y-z+2=0. B.4x-6y—-z-2=0. C.x-2y=0. D. 2x+y+2z-5=0.

, , , , ~1 ,
Cau 9. Trong khong gian Oxyz, hay tinh s0 do goc o gilra duong thang d : % = % = Z—l va mat phang

(P):x—2y+22+1:0.
A. a=30". B. a=60". C. a=150". D. a=120°.

Cau 10. Trong khong gian Oxyz, goi a 1a goc giira hai mat phing (P) Xx+2y—z+2=0 va
(0):2x—y—-z+4=0.

A. cosazz. B. cosa=l. C. cosa=l. D. cosa=§.
3 3 6 4

Cau 11. Trong khong gian Oxyz, goi a 14 goc giita hai mat phang (Oxz) va (P) :x—y+1=0.Tinh .

A. a=45". B. a=60". C. =90, D. o =135".
Céu 12. Trong khong gian Oxyz , cho ba duong thang dlz%ﬂz%zg,
dz:gz%:?d3:XT_I:yT_zzg.Phuangtrinhcﬁadu(‘mgthéng song song voi d, va cat ca hai duong
thang d, va d; 1a
a2z g Xy 2 c.f-r_z2  p X r zt2
2 1 3 2 1 3 2 1 3 2 1 3

PHAN II. Céu tric nghiém ding sai. Trong méi y a), b), ¢), d) & mdi cdu, thi sinh chon ding hodc sai
Céu 13. Trong khong gian Oxyz , cho hai diém 4(3;2;0), B(1;3;-2) va mit phang (P) c6 phuong trinh
2x+2y+3z-6=0.

a) 7i = (—2;—2;-3) 1a mot vécto phap tuyén cua mit phang (P).

b) Piém A khéng thudc mit phang (P).

¢) Mit phang (Q) di qua diém 4 va song song v6i mit phang (P) c¢6 phuong trinh 2x+2y+3z—12=0.

d) Mat phfmg (R) chira diém B, ct cac tia Ox, Oy,0z lan luot tai M, N, P sao cho OP =20N =40M
thi thé tich cua khéi tir dién OMNP bing 64.

Céu 14. Trong khong gian voi hé truc toa d6 Oxyz , cho hai diém A(-2;1;1),B(5:2;3).

a) Hai diém A4, B nam cing phia véi mit phang (Oxz) .

b) Hinh chiéu vudng goc ciia diém A4 trén mit phang (Oxz) 1a H(0;1;0).

¢) Piém 4'(2;1;—1) ddi xtmg véi di€ém A qua mit phing (Oxz).

ws’
N

d) M 1a diém thudc mit phang (Oxz) sao cho MA+MB ngan nhat. Khi d6 do dai OM bang



Cau 15. Trong khong gian Oxyz (don vi trén mdi truc 1a mét), mot ngon hai ding (xem hinh v&) duoc dit
& vi tri 1(25;30;50) . Mit cau (S) md ta ranh giéi ctia ving phu sang trén bién cua hai ding, biét rang

ngon hai dang d6 duoc thiét ké voi ban kinh pha sang R =5 km.

a) Mit cau (S) co phuong trinh 1a (x—25)* +(y—30)* +(z—50)* =25.
b) Piém A(1025;30;50) nim trong mit cau (S).
¢) Mot nguoi di bién & vi tri M (45;60;50) thi co thé duoc chiéu sang bdi anh sang cuia ngon hai dang.

d) Mot ngudi di bién o vi tri N(5;25;0) thi khong thé duoc chiéu sang boi anh sang ctia ngon hai dang.

Cau 16. Trong khong gian Oxyz , mdt vién dan dugc bén ra tir vi tri A(1;2;3) hudng dén vi tri B(0;1;-6),
bia chan 1a mat phang (P):4x—y+2z+13=0, don vi 1a kilomet.

a) Piém B thudc mit phang (P).

b) Gia su vién dan chuyén dong théng déu theo hudéng vecto v =(-2;-2;-18) véi van tdc 800 m/s (bd
qua moi luc can va chudng ngai vat), sau mot phuat vién dan bén ra di qua diém B.

¢) Goc giita duong thang 4B va mit phang (P) (1am tron dén hang don vi) 1a 60°.

d) Hinh chiéu vuong goc ctia 4 trén (Oxy) 1a H(0;2;3).

PHAN III. Ciu tric nghiém tra 1oi ngin.
Cau 17. Trong khong gian v6i hé toa dd Oxyz , cho diém hai A(1;6;—7), B(3;2;1) . Mit phang trung truc
ctia doan thang AB c6 phuong trinh 13 ax+by+cz+18=0. Tinh a—4b+3c.
Céu 18. Tram kiém soat khong luu dang theo ddi hai may bay. Gia sir trong khong gian voi hé truc toa do
Oxyz , don vi do lay theo kilomét, tai cing mdt thoi diém theo doi ban dau: may bay thir nhat ¢ toa do
A(0;35;10), bay theo hudng vecto 171 =(3;4;0) voi tbe do khong ddi 900 (km/h) va may bay thir hai ¢ toa
dé B(31;10;11), bay theo hudng vecto vj = (5;12;0) v6i toc do khong dbi 910 (km/h). Biét rang khoang
cach an toan t6i thiéu giita hai may bay 1a 5 hai 1y (khoang 9,3 km). Néu hai may bay tiép tuc duy tri
hudng va toc do bay nhu trén thi sau it nhat bao nhiéu phut (ké tir thoi diém theo déi ban dau), hai may bay
bi pham khoang cach an toan (két qua lam tron den hang phan tram)?
Cau 19. Trong khong gian véi hé truc toa do Oxyz , tai mot pham vi hep, (Oxy) la mit phang ndm ngang.
Mot duong dng nude thang di qua hai diém A(1; 1; 2) va B(1; 2; 1). Hoi duong dng ndi trén nghiéng bao
nhiéu do (so v&i mat phang ngang)?

Cau 19. Trong khong gian vdi hé truc toa do Oxyz ,

x=3+2t

x+2 = y=3 = Z_l. Mit phang (P) chita A va song song véi

cho hai duong thang A:{y=-2+¢ va A': 5 5

z=1+3¢

duong thang A’ ¢6 phuong trinh 14 8x+by+cz+d =0. Tinh b+c+d .



Céu 21. Trong khong gian v6i hé truc toa dd Oxyz, biét mit phang (P):ax+by+cz—1=0 véi b<0 di
qua hai diém 4(0;0;1), B(1;0;0) va tao v6i mit phang (Oxz) mot goc 45°. Tinh a+b+2c.

2.3.PE MINH HQA
PHAN I. Cau tric nghiém nhiéu phwong 4n Iya chon. Thi sinh tra 10i tir cAu 1 dén cau 12.
MG&i cau héi thi sinh chi chon mt phwong an.

Cau 1. Cho hai bién c¢6 4va B.Khang dinh nao duéi ddy PUNG?
A. P(A4B)=P(A).P(B). B. P(A4B)=P(A4).P(4|B).
C. P(4B)=P(A).P(B| A). D. P(A4B)=P(B).P(B| A).
Céu 2. Trong khong gian v6i hé toa 46 Oxyz , cho mit ciu (S)cé phuong trinh
X' +(y=3)*+(z+2)* =16. Toa do tim / va ban kinh R ciia mat cau (S) lan lugt 12
A. 1(0;-3;2),R=4 B. 1(0;-3;2),R=16 C. 1(0;3;-2),R =4 D. 1(0;3;-2),R=16
Ciu 3. Dién tich hinh phang gi6i han béi d6 thi ham s6 y =4—x?, truc hoanh va hai duong thang

x =0;x =3 duogc tinh boi cong thirc

A. S:ﬁj(4—x2)2 dx. B.S-=
0

S ey )

(4-2%)ax.  cC. S:i‘4—x2‘dx. D. Szj-(4—x2)2dx.
0

0
8 8 3

CAu4. Chohamsd f(x) lién tuc trén R thoaman [ f(x)dr=2 va [ f(x)dx=—6.Khidé [ f(x)dx
1 3 1

bang
A. 8. B.-12. C. 4. D. 4.

Cau 5. Cho hai bién cé 4, B thoamin P(4)=0,2; P(B| A)=0,9; P(B | 4)=0,15. Khi d6 P(4| B) bing

A. 0,18. B. 0,3. C.0,6. D. 0,7.
Cau 6. Trong khong gian véi hé toa dd Oxyz , cho duong thang d c6 phuong trinh x=3 =7 ; > =z ;_1 .
Puong thang d di qua diém nao trong cac diém sau day:

A. N(-3;-5;1) B. P(2;6;3) C. M(3;5,-1) D. 0(2;6;-3)

Ciau 7. Trong khong gian v6i hé toa dd Oxyz , phuong trinh duong thang d di qua diém A(2;—1;5) va

nhan ﬁ(3; 2;7) lam véc to chi phuong la

x=2+3t x=3+2t x=2+3t x=-2+3t
A y=—1+2¢ B.{y=2-¢ C.qy=—1-2¢ D.<y=1+2¢
z=5+7¢ z=T7+5t z=5+7¢ z=5+7¢t

3
Cau 8. Biét F(x)=xsinx 1a mot nguyén ham cta ham sé f(x) trén R. Gia tri ciia I[2+f(x)] dx
0
bang
A 7. B. 2~ C.%. D. 37.



Cau 9. Trong khong gian véi hé toa dd Oxyz , cho hai duong thang d : x3—1 = y;3 = Z;2 va
x=4
d':{y=7+2t.Vitr tuong dbi giita hai dudong thang d.d'la
z=5—t
A. Cit nhau B. Chéo nhau. C. Song song D. Trung nhau
Cau 10. Ho tat ca cac nguyén ham cta ham sé f(x)=2x+3 la
x’ x’
A. X’ -3x+C. B.7+3x+C. C.?—3x+C. D. X’ +3x+C.

Cau 11. Thé tich ciia khéi tron xoay tao thanh khi quay hinh phing giéi han béi d6 thi ham sé y = x* +3x,
truc hoanh, truc tung va dudng thang x =—2 quanh tryc hoanh bang
A 2E B. 107 c D. 2.
5 3 3 5
Cau 12. Gieo dong thoi hai con xtic xdc can dbi va dong chét. Tinh xac suat dé tong s6 cham xuét hién trén
hai con xtic xc 16n hon 9, biét réng c6 it nhdt mot con xtc xac xuét hién mat 5 chAm?
= B. L. c.i D. =
11 4 3 11
PHAN II. Thi sinh tra 19i tir cAu 1 dén cau 4. Trong m&i y a) b) ¢) d) & mdi ciu, thi sinh chon diing
hodc sai.

Cau 1. Cho duong thing d vahamsd y = f(x) c6 d6 thi 1a mot parabol (P) nhu hinh v&.

a) Dién tich hinh phang gi6i han béi duong thing d va dd thi (P) béng % .
1

b) [ f'(x)dx=3
0

) /(0)=4.
d) Puong thang d c6 phuong trinh y = x+3.

Cau 2. Trong lop 12X, ti I¢ hoc sinh nir 1a 48%. Ti 1€ hoc sinh nir va ti 1€ hoc sinh nam tham gia cau lac
bd truyén thong 1an luot 13 15% va 12%. Chon ngéu nhién mot hoc sinh cta lop 12X . Goi 4 1a bién cb:
“Hoc sinh duoc chon 13 hoc sinh ni”; B 14 bién c¢b: “Hoc sinh dugc chon tham gia cau lac bo truyén
thong”.

a) P(B| Z) =0,15

b) Biét réng hoc sinh dugc chon c6 tham gia cau lac bd truyén thong. Xac suat dé hoc sinh d6 1a nam bﬁng
13
28

¢) Xac suat hoc sinh dugc chon tham gia cau lac bg truyén thong bang 0,24

d) P(4)=0,48



x=2+3¢
Ciu 3. Trong khong gian v6i hé toa 46 Oxyz, cho diém 7(2;1;0), duong thang A:{ y=—1+2¢ va mit
z=T7—t
phang (P):x+y—5z+12=0.Khi d6
a) Mit phang (Q) chtra diém 7(2;1;0) va dudng thang A c6 mot véc to phap tuyén la 171(4; -7;2)
b) Mit cau (S) c6 tim I va ban kinh bang khoang cach tir diém / dén mat phang (P)cé phuong trinh

la(x=-1)>+(y-1Y>+z° :?

¢) Goi 4,B,C lan luot 1a giao diém cua mat phéng (P) v&i céc truc toa do Ox, Oy, Oz . Khi do tryc tdm
. 2 2

cua tam gidc ABCla diém H(a;b;c) théa man a.b.c = %

d) Puong thang A ¢6 mot véc to chi phuong 1a &(—3; -2;1)
Ciu 4. Mot 6 t6 dang chuyén dong trén duong cao toc voi van tdc 25m /s thi thay phia trudce ¢ chudng
ngai vat. Ngay lac phat hién chudéng ngai vat thi ngudi 1ai ham phanh dé xe chuyén dong cham dan déu voi
giatdc a=-5m/s’.

a) Van tde trung binh cta 6 t6 tu lic phat hién chudng ngai vat dén lac dung laila 12,5 m/s.

b) Tir luc hdm phanh dén khi dimg han 6 t6 con di chuyén duoc 62,5 m .

¢) Ké tir lic bat dau quan sat thdy chudng ngai vat, van téc ctia 6 t6 dugc tinh theo cong thirc
v(t) = —5¢+25 voi ¢ tinh bang gidy va v(t) tinh bang m/s .

d) O 6 dimg lai & gidy thir 4 ké tir lic phat hién chudng ngai vat.

PHAN III. Thi sinh tri 10i tir cAu 1 dén céu 6.
Cau 1. Mot birc tudng hinh chit nhat ABCD c6 kich thude 4(m)x 6(m) duge ban Nguyén trang tri
bang cach v& d6 thi ham s6 y =log, x chia thanh hai phén (tham khdo hinh vé bén). Phan H, duge son
méu xanh, phan H. , dugc son mau vang. Biét rang mdi hop son cac mau chi son dugc 3(m2) tuong, dong
thoi gia ctia hop son mau xanh & 100000 dong / hop, hop son mau vang 1a 140000 dong / hop. Tinh sb tién

ban Nguyén can ding mua son dé son btic tudng nay ? (don vi la nghin dong va cira hang son chi ban sé
nguyén cua hop).

H,

0] T

B

Céu 2. Tinh thé tich V' cua vat thé gi6i han boi hai mit phang x=—1 va x =3, biét rang khi cit vat thé
boi mit phang vudng goc véi truc Ox tai diém c6 hoanh do x (—1< x <3) thi thiét dién 1a mot hinh tam

gidc déu co d6 dai canh bang vx” +x+1.( két qua lam tron dén hang phan trim)



Ciu 3. Trong khong gian v6i hé toa 40 Oxyz, cho hai diém A(3;2;—4); B(4;4;—2) va mit phang (P)co
phuong trinh 2x+2y—z—15=0. Tinh sb do cua goc giita dudng thing 4B va mat phang (P) ( theo don
vi d6 va két qua lam tron dén hang don vi).

Ciau 4. Hai dang 1a mot ngon thap dugc thiét ké dé chiéu sang tir mot hé thong deén va thau kinh hodc thoi
xua 1a chiéu sang bang lira, v6i muc dich hd trg cho cac hoa tiéu trén bién dinh hudng va tim duong. Trong
khong gian hé truc toa dd Oxyz (don vi trén mdi tryc 1 mét), coi mot phﬁn mit bién dugc khao sat 1a mat
phang (Oxy) , truc Oz hudng 1én trén vudng goc v6i mat bién. Mot ngon hai ding cao 55 mét so véi muc
nude bién ( hinh v& tham khéao) biét dinh thap & vi tri diém 7(22;37;55) . Biét rang ngon hai ding nay duoc
thiét ké v6i ban kinh phu sang 14 4,5 km.

'A

Gid st c6 mot ngudi di bién ¢ vi tri diém M (6322;657;0) di chuyén theo duong thang dén chan ngon
hai dang vdi toc do 6,5 hai ly/gio (biét rang 1 hai Iy bang 1852 mét). Hoi nguoi d6 mét bao nhiéu giv dé dén
diém dau tién nhin thay dugc anh sang ngon hai dang ( két qua l1am tron dén hang phan tram).
Céau 5. C06 hai chiéc hop, hop I chira 5 qua bong mau do va 1 qua bong mau vang, hop II chira 6 qua bong
mau do va 4 qua bong mau vang, cac qua bong co cung kich thudce va khdi luong. Liy ngau nhién 3 qua
bong tir hop I bo sang hop I1. Sau d6, 1dy ngau nhién hai qua bong tir hop II. Tinh xac suat dé lay dugc hai
qua bong mau d6 tir hop IT (1am tron két qua dén hang phéan tram).

Cau 6. Biét F(x) 12 mot nguyén ham ctia ham sb f(x) =sin’ % va F(O) =0. Tinh F(%j ( két qua lam

tron dén hang phan tram).



