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1. MỤC TIÊU

1.1. Kiến thức
Học sinh ôn tập các kiến thức về:

- Giới hạn của dãy số, hàm số.

- Hàm số liên tục.

- Đạo hàm, quy tắc tính đạo hàm.

- Ứng dụng của đạo hàm : bài toán viết phương trình tiếp tuyến, bài toán tìm vận tốc tức thời,…
- Quan hệ vuông góc trong không gian.
- Góc : Góc giữa hai đường thẳng, góc giữa đường thẳng và mặt phẳng, góc giữa hai mặt phẳng.
- Khoảng cách 
1.2. Kĩ năng
Học sinh rèn luyện các kĩ năng:
- Rèn luyện tính cẩn thận chính xác trong tính toán, rèn luyện kỹ năng trình bày lời giải khoa học.
- Biết vận dụng các kiến thức đã học vào giải một số bài toán thực tế.
- Phát triển tư duy logic, khả năng linh hoạt.
- Sử dụng thành thạo máy tính.
2. NỘI DUNG
2.1. Các câu hỏi định tính về:
- Khái niệm giới hạn của dãy số, một số định lý về giới hạn dãy số.

- Định nghĩa giới hạn của hàm số, một số định lý về giới hạn của hàm số, giới hạn một phía, giới hạn vô cực và giới hạn của hàm số tại vô cực.
- Các dạng vô định thường gặp trong bài toán tìm giới hạn của dãy số, hàm số.

- Định nghĩa hàm số liên tục tại 1 điểm và trên một khoảng. Một số định lý về hàm số liên tục.

- Định nghĩa và các quy tắc tính đạo hàm. Ý nghĩa vật lý và hình học của đạo hàm.
- Khái niệm về hai đường thẳng vuông góc, đường thẳng vuông góc mặt phẳng và hai mặt phẳng vuông góc.

- Khái niệm về góc giữa : hai đường thẳng, hai mặt phẳng, đường thẳng và mặt phẳng.

- Cách chứng minh hai đường thẳng vuông góc, hai mặt phẳng vuông góc và đường thẳng vuông góc mặt phẳng.
- Khái niệm về hình lăng trụ đứng, lăng trụ đều, hình chóp đều và hình chóp cụt đều.

- Khái niệm khoảng cách: từ 1 điểm đến một đường thẳng, mặt phẳng; khoảng cách giữa hai đường thẳng song song, giữa hai mặt phẳng song song, giữa đường thẳng và mặt phẳng song song; khoảng cách giữa hai đường thẳng chéo nhau.

2.2. Các câu hỏi định lượng về:
- Tìm giới hạn của dãy số, hàm số đơn giản.

- Tìm giới hạn của dãy số, hàm số các dạng vô định.

- Tính tổng của cấp số nhân lùi vô hạn.

- Xét tính liên tục của hàm số tại 1 điểm, trên một khoảng, trên một đoạn, trên tập xác định.
- Tìm số nghiệm của phương trình dựa vào định lý về tính liên tục của hàm số trên một khoảng.

- Tính đạo hàm của hàm số thường gặp: đa thức, phân thức, chứa căn, lượng giác,… tìm đạo hàm của hàm hợp.
- Viết phương trình tiếp tuyến của đồ thị hàm số.

- Tìm vận tốc tức thời của chuyển động.
- Tính góc giữa : hai đường thẳng, hai mặt phẳng, đường thẳng và mặt phẳng.

- Tính khoảng cách từ 1 điểm đến một đường thẳng, mặt phẳng; khoảng cách giữa hai đường thẳng song song, giữa hai mặt phẳng song song, giữa đường thẳng và mặt phẳng song song; khoảng cách giữa hai đường thẳng chéo nhau.

- Dựng đường vuông góc chung của hai đường thẳng chéo nhau
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2. 4. Câu hỏi và bài tập minh họa
A. Trắc nghiệm

Câu 1. Kết quả của giới hạn 
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Câu 3. Dãy số nào sau đây có giới hạn bằng 0?
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Câu 4. Mệnh đề nào sau đây sai?
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Câu 5. Tính 
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Câu 6. Tính 
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Câu 8. Tính tổng 
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Câu 9. Kết quả của 
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Câu 10. Trong các giới hạn sau, giới hạn nào bằng 
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Câu 11. Giá trị 
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Câu 12. Giới hạn 
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Câu 14. Cho hàm số 
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. Khẳng định nào sau đây là đúng?.
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C. Không tồn tại 
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Câu 15. Tính 
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Câu 17. Trong các mệnh đề sau, mệnh đề nào SAI?
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Câu 18. Tính giới hạn 
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Câu 19. Giá trị của giới hạn 
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Câu 21. Cho hình hộp 
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Câu 22. Trong các giới hạn sau, giới hạn nào không tồn tại?
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Câu 23. Cho hàm số 
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Câu 24. Cho hàm số 
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Câu 25. Cho hàm số 
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. Hàm số đã cho liên tục tại 
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Câu 26. Cho hàm số 
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. Hàm số đã cho liên tục tại 
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Câu 27. Cho hàm số 
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Câu 28. Cho hàm số 
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Câu 30. Đạo hàm của hàm số 
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Câu 31. Tính đạo hàm của hàm số: 
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Câu 32. Cho hàm số 
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Câu 33. Cho hàm số 
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Câu 34. Một chất điểm chuyển động xác định bởi phương trình 
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Câu 35. Cho hàm số 
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 với m là tham số. Tìm tất cả các giá trị của m để 
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Câu 36. Trong các mệnh đề sau, mệnh đề nào sai?
A. Nếu đường thẳng 
[image: image192.wmf]d

 vuông góc với hai đường thẳng cắt nhau nằm trong mặt phẳng 
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 thì đường thẳng 
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 vuông góc với bất kì đường thẳng nào nằm trong mặt phẳng 
[image: image195.wmf](
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B. Nếu đường thẳng 
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 vuông góc với hai đường thẳng nằm trong mặt phẳng 
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 thì đường thẳng 
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 vuông góc với mặt phẳng 
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C. Nếu đường thẳng 
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 vuông góc với mặt phẳng 
[image: image201.wmf](
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 thì đường thẳng 
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 vuông góc với hai đường thẳng nằm trong mặt phẳng 
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D. Nếu đường thẳng 
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 vuông góc với mặt phẳng 
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 thì đường thẳng 
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 vuông góc với bất kì đường thẳng nào nằm trong mặt phẳng 
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Câu 37. Cho hình chóp S.ABCD có đáy ABCD là hình vuông và SA vuông góc vơi mặt đáy, mệnh đề nào sau đây sai?
A. 
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Câu 38. Cho tứ diện 
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là hình chiếu của 
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 Mệnh đề nào sau đây là sai?
A. 
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B. Góc giữa đường thẳng 
[image: image220.wmf]AC

 và mặt phẳng 
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Câu 39. Cho tứ diện đều 
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 có 
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 là trung điểm cạnh 
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Câu 40. Cho hình chóp 
[image: image233.wmf].
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có đáy 
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là hình chữ nhật, 
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 là giao điểm của 
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và 
[image: image237.wmf]BD

, 
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 vuông góc với 
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. Góc giữa đường thẳng 
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và mặt phẳng 
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Câu 41. Cho hình chóp tứ giác đều 
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có cạnh đáy bằng 2. Góc giữa cạnh bên và mặt đáy bằng
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. Tính độ dài đường cao của hình chóp.
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Câu 42. Cho hình chóp 
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 vuông góc với đáy. Biết 
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 đến mặt phẳng 
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Câu 43. Cho hình chóp 
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Câu 44. Khoảng cách giữa hai cạnh đối của một tứ diện đều cạnh a là
A. 
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Câu 45. Cho hình chóp 
[image: image281.wmf].
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 có đáy là hình thang vuông tại 
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Câu 46. Cho hình chóp 
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 có đáy 
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. Cạnh bên 
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vuông góc với mặt phẳng đáy. Gọi 
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Câu 47. Cho lăng trụ đứng 
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Mệnh đề nào sau đây là đúng?
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B. Tự luận
Bài 1: Tìm giới hạn của các dãy số sau:
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Bài 2: Tìm giới hạn của các hàm số sau:
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Bài 3: Tìm m để hàm số 
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Bài 4: Tìm điều kiện của tham số a để hàm số 
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Bài 5: Cho hàm số 
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Bài 6: 1) 
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Bài 7: 1) 
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Bài 8: Cho hàm số 
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Bài 9: Cho hàm số 
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. Lập phương trình tiếp tuyến của (C):
1) Tại điểm có hoành độ bằng – 1.                    

 2) Tại giao điểm của đồ thị (C ) và trục tung.

3) Tại điểm có hoành độ là nghiệm pt 
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          4) Tiếp tuyến vuông góc với đường thẳng 
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.
5) Tiếp tuyến song song với đường thẳng
[image: image354.wmf]95

yx

=+

.

          6) Tiếp tuyến đi qua điểm M(2;-3).

Bài 10: Cho hàm số 
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 có đồ thị là (H). Lập phương trình tiếp tuyến của (H):

1) Tại điểm có tung độ bằng 2.             
2) Tại giao điểm của (C) và Oy.

3) Tại giao điểm của (C) và Ox.        
         4) Tại giao điểm của đồ thị (C ) và đường thẳng y=4x.

5) Tiếp tuyến hợp với hai trục tọa độ một tam giác vuông cân.

6) Tiếp tuyến đi qua A(1; 3).

Bài 11: Cho hình chóp 
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 lần lượt là trung điểm của AB và CD; 
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 vuông góc với mặt phẳng đáy.

a) Chứng minh đường thẳng 
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 vuông góc với mặt phẳng 
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b) Xác định và tính góc giữa hai mặt phẳng
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và 
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c) Tính khoảng cách giữa đường thẳng 
[image: image365.wmf]IC

 và mặt phẳng 
[image: image366.wmf](
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.
Bài 12: Hình chóp S.ABCD có đáy ABCD là hình thang vuông tại A và D, AB = 2a, AD = CD =a, cạnh SA vuông góc với đáy và SA = a.

a) Chứng minh: mp(SAD) vuông góc với mp(SCD) và mp(SAC) vuông góc với mp(SBC).

b) Gọi 
[image: image367.wmf]j

 là góc giữa hai mặt phẳng (SBC) và (ABCD). Tính tan
[image: image368.wmf]j

.

c) Tính khoảng cách từ A đến mp(SBC).

d) Dựng và tính độ dài đoạn vuông góc chung của hai đường thẳng AB và SC.
Bài 13: Cho hình chóp tứ giác đều S.ABCD có cạnh đáy bằng a, góc giữa cạnh bên và mặt đáy bằng 600.
a) Tính độ dài đường cao hình chóp.

b) M là trung điểm SC. Chứng minh (MBD) vuông góc (SAC).

c) Tính góc giữa mặt bên và mặt đáy của hình chóp.

d) Tính khoảng cách từ M đến mp(ABCD) và từ M đến (SAB).

Bài 14: Cho lăng trụ tam giác đều ABC.A’B’C’ có tất cả các cạnh đều bằng a. Gọi I, J lần lượt là trung điểm BC và BB’.

a) Chứng minh rằng BC’ ( (AIJ).

b) Tính góc ( giữa hai mặt phẳng (AIJ) và (ABC).

c) Tính diện tích tam giác AIJ

Bài 15: Cho hình hộp ABCD.A’B’C’D’ có đáy là hình thoi ABCD cạnh a, góc
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a) Tính chiều cao hình hộp.

b) Chứng minh rằng mặt phẳng (ACC’A’) vuông góc với (BDD’B’).

c) Tính góc ( giữa hai mặt phẳng (A’BD) và (ABCD).

d) Tính diện tích tam giác A’BD và diện tích toàn phần của lăng trụ.

Bài 16: Cho hình chóp S.ABCD có đáy là hình vuông cạnh a, SA vuông góc với đáy và SA=2a.

a) Tính khoảng cách từ A đến mặt phẳng (SBC), từ C đến mặt phẳng (SBD).

b) M, N lần lượt là trung điểm của AB và AD. Chứng minh rằng: MN//(SBD) và tính khoảng cách từ MN đến mặt phẳng (SBD).

c) Mặt phẳng (() qua BC cắt các cạnh SA, SD theo thứ tự tại E, F. Cho biết AD cách (() một khoảng là 
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, Tính khoảng cách từ S đến mặt phẳng (() và diện tích tứ giác BCFE.
2.5. Đề minh họa
A. Trắc nghiệm(4 điểm)

Câu 1. Cho hàm số 
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. Hệ số góc của tiếp tuyến với đồ thị hàm số tại điểm có hoành độ 
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Câu 2. Hàm số nào sau đây gián đoạn tại 
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Câu 3. Tính giới hạn 
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Câu 4. Một chất điểm chuyển động theo phương trình 
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. Tính thời gian vận tốc chất điểm đạt giá trị lớn nhất.
A. 
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Câu 5. Hàm số 
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Câu 6. Cho hàm số 
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. Công thức nào sau đây là đúng?
A. 
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Câu 7. Giới hạn 
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Câu 8. Cho hàm số 
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Câu 9. Với giá trị nào của 
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Câu 10. Cho hàm số 
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Câu 11. Tìm đạo hàm của hàm số 
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Câu 12. Biết đạo hàm của hàm số 
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Câu 13. Trong không gian cho các mệnh đề sau, mệnh đề nào là mệnh đề đúng?
A. Hai đường thẳng cùng vuông góc với một đường thẳng thứ ba thì vuông góc với nhau.
B. Một đường thẳng vuông góc với một trong hai đường thẳng vuông góc thì song song với đường thẳng còn lại.
C. Một đường thẳng vuông góc với một trong hai đường thẳng song song thì vuông góc với đường thẳng còn lại.
D. Hai đường thẳng cùng vuông góc với một đường thẳng thứ ba thì song song với nhau.
Câu 14. Cho hình chóp 
[image: image442.wmf].
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 là hình chữ nhật với 
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 vuông góc với mặt đáy. Góc giữa đường thẳng 
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 và mặt phẳng 
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Câu 15. Cho tứ diện 
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 vuông góc với nhau từng đôi một. Tìm mệnh đề sai.
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Câu 16. Cho hình chóp 
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 vuông góc với mặt đáy, góc giữa cạnh 
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 và mặt đáy là 
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Câu 17. Cho hình chóp 
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. Tính diện tích thiết diện của hình chóp cắt bởi mặt phẳng 
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Câu 18. Cho hình chóp 
[image: image488.wmf].
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 vuông góc với mặt phẳng đáy, lấy điểm 
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. Mệnh đề nào sau đây sai?
A. Nếu 
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D. Các mặt bên của hình chóp là các tam giác vuông.
Câu 19. Cho tứ diện đều 
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B. Tự luận(6 điểm)
Bài 1. (1,5 điểm) Tính đạo hàm của các hàm số sau:
1) 
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Bài 2. (1 điểm) Cho hàm số 
[image: image509.wmf]32
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có đồ thị (C). Viết phương trình tiếp tuyến của đồ thị hàm số (C) biết tiếp tuyến song song với đường thẳng 
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Bài 3 (0,5 điểm). Cho hàm số 
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. Tìm tất cả các giá trị của tham số m để phương trình 
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Bài 4. (3 điểm) Cho hình chóp 
[image: image513.wmf].

SABC

 có các mặt phẳng (SAB) và (SAC) cùng vuông góc với mặt phẳng (ABC), 
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D

 đều cạnh 
[image: image516.wmf]a

, gọi 
[image: image517.wmf]M

 là trung điểm của AB.
1. Chứng minh đường thẳng SA vuông góc với mặt phẳng (ABC).
2. Chứng minh mặt phẳng (SAB) vuông góc với mặt phẳng (SMC).
3. Tính góc giữa hai mặt phẳng (SBC) và (ABC).
4. Tính khoảng cách từ điểm G đến mặt phẳng (SBC) biết G là trọng tâm tam giác ABC.
Hoàng Mai, ngày 05 tháng04 năm 2023
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